
         

 

Varianta 69 
 
SUBIECTUL I 
 
a) 25=AB . 
b)  1122sin122cos 22 =+ . 

c) S
4

37= . 

d) iz +−= 4  
e) 1,1 −== ba  

f) 41=BC . 
 
SUBIECTUL II 
1. 
a) Determinantul este egal cu 20− . 

b) 
5

2=p . 

c) 
2

1=x .  

d) 
49

1=x . 

e) 1=E . 
2. 

a) ( )220

1
)(

+
−=′

x
xf . 

b) 
441

1

1

)1()(
lim

1
−=

−
−

→ x

fxf
x

. 

c) 0,0)( >∀<′ xxf ⇒  func ia f  este descresctoare pe ( )∞,0 . 

d) 
21

22
ln1)(

2

1

+=∫ dxxf . 

e) 
23

11

1123

2311
lim =

+
−

∞→ n

n
n

. 

 
 
SUBIECTUL III 
 
a) 00)2(0)( 11 =⇔=+⇔= xxxxf i 22 −=x . 
b) Calcul direct. 

 

            

 



         

 

c) ( )( ) ( ) ( )( ) ( ) 1111)()(
22

)
2

)

11112 −+=−+=== xxfxffxffxf
bb

o . 

d) Fie ( ) ( ) 11:)( 2 −+=
n

xxfnP n , n∈N*.  

     ( ) 11)(:)1( 2

1 −+= xxfP (A). 
Presupunem )(kP (A) i demonstrm )1( +kP (A), unde k 1. 

( ) ( ) 11:)( 2 −+=
k

xxfkP k ;  ( ) ( ) 11:)(
12

1 −+=
+

+

k

xxfkP k .  

( )( ) ( )( ) ( )( ) ( ) 11111111)(
12

2
22

111 −+=−+−+=−+==
+

+

kkk

xxxfxffxf kk o . 

De unde )(nP este (A) ∀n∈N*. 

e) Din e) ( ) ( ) 11111 2 −=−+−=−⇒
n

nf . 

f) Dac  ⇒∈ Nn n2 este numr par ( ) ( ) 101 2 −≥⇒≥+⇒ xfx n

n

. 

g) Din f) ( ) ( ) ( ) ⇒−≥−≥−≥⇒ 1,1,1 321 xfxfxf  ( ) ( ) ( ) 03321 ≥+++ xfxfxf  cu  

egalitate pentru ( ) ( ) ( ) 11321 −=⇒−=== xxfxfxf . 
 
SUBIECTUL IV 
 
a) xexf −−=′ 1)( . 

b) ( ) fxxfxxf ⇒∞∈∀>′=⇔=′ ,0,0)(.00)(  este strict cresctoare pe [ )∞,0  i 

( ) fxxf ⇒∞−∈∀<′ 0,,0)( este strict descresctoare pe ( ]0,∞− . 
c) Din b) 0=⇒ x este punct de minim global ,1)0()( =≥⇒ fxf R∈∀x . 

d)  ⇒∞=
∞→

)(lim xf
x

functia f nu are asimptot orizontal  spre +∞ .C ut m 

asimptote oblice: nmxy += ;  ( ) 11limlim
'

=−=+= −

∞→

−

∞→

x

xHl

x

x
e

x

ex
m ;  

( )( ) ⇒==−= −

∞→∞→
0limlim x

xx
emxxfn   xy = este asimptot oblic  spre +∞ . 

e) 
e

e
x

xf x 1

2

3

2
)(

1

0

21

0

−=







−= −∫ . 

f) Din c) ( ) ( ) 1,1,1)( 32 ≥≥≥⇒ xfxfxf cu egalitate pentru x=0 0=⇒ x solutie unic. 

g) Din c)
x

exeexxf xxx

−
≤⇔−≥⇔≥+⇔≥⇒ −−

1

1
111)( , R∈∀x , cu egalitate 

pentru x=0. Pentru 
2006

2007

2007

1
2007

1

<⇒= ex . 

 

            

 


